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Nous avons géneralisé le theoreme 1 a toutes les droites D

qui rencontrent Q, qu'elles soient issues de l'origine ou pas.
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CODAGE DE DROI/TES

Par Alexia HIDRIO, Nolwenn LE MEHAUTE, Yann TURBE

Comment coder une droite ?

On considére le plan quadrillé et on note Q= [0,11x[0,1]. Soit 4__________EC_ODAGEE__DE_LA;_ D_RQ,TéE_:__CW}NWH_%W ___________ _______
D une droite oblique qui rencontre Q. : : : ' : :
Quand D rencontre un carreau, on note V, H ou C selon que

l'intersection se fait avec une droite verticale, horizontale ou

dans un coin. ) ; ; ; i ; ; ; ;

En partant de Q, on lit un mot infini, c'est le mot ou le codage de D.

Pour certaines droites, le codage montre un mot périodique. On dit que la droite D est périodique.

Unicite du codage

A toute droite, nous savons associer un codage, unique. Mais 3_________;c_uDAéEE_uE_gLA_DR%anE WVHUWHW

des droites differentes peuvent-elles avoir le méme codage ? 2 --------- --------- -------- . --------- --------- -------- —

Proposition 1 : Soit D, et D, deux droites. ;| I S V8 - L i S N R . N
P o W TSN WU SUU R N TR

& S1D, et D, passent par O avec pentes opposees. ) s .. 1~ 05 O S O W Y. .

4 Si D, et D, sont paralléles et passent pas un coin. _2 _________ _________ _________ _________ _________ _______ _________ ________ _

alors D1 et D2 ont méme codage. . e s S --------- R S e
0 .ll 2 = & _'% tl'.* 7 8 9

Droites peériodiques et pentes rationnelles

Theoreme 1 : Soit D, une droite passant par O. Alors

@® D, est periodique ssi D, passe par un coin.

@® D, est périodique ssi D, a une pente rationnelle.

Theoreme 2 : Soit D une droite qui rencontre Q. Alors

@ D est périodique ssi D a une pente rationnelle. Consequence : une droite ayant une pente

irrationnelle a un mot non-periodique.

Continuite du codage

Pour démontrer le theoreme 2, on se ramene a la parallele a D passant l'origine. Nous avons établi que les

changements de codage entre droites paralleles ne peuvent arriver que lorsqu’on passe par un coin.

Théoréme 3 : Théoréme du COin Intermédiaire (TCI) ...... ....... ..... o g o i ,_ ....... ........ ....... ........ ........ ........ ........
5 : .~ Les droites y'= ax +b, E

D,, D, des droites paralleles d'ordonnée a 1'origine b, et b,.
Si D, et D, ont des codages differents, il existe ¢ € [b,,b,] tel
que la droite D_ parallele a D, et D, d'ordonnee a 1'origine c

passe par un coin.

Corollaire 1 : D, et D, deux droites paralleles périodiques. Exemple : codages des droites y=ax+Db,
4 Soit D1 et D2 ont méme mot périodique avec a=0.35, b= 0.64, b=0.65, b=0.66
@ Soit les mots périodiques de D, et D, different de 2 VHVVHVVVHVVVHVVVHVVVHVVVHVV
. CCVVHVVVHVVVHVVVHVVVHVVVHVV
caractéres : CC, VH ou HV HVVVHVVVHVVVHVVVHVVVHVVVHVV
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