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DEVOIR MAISON # 3 : CONVERGENCE DES MESURES DE PROBABILITES

Exercice 1 On considére F un espace métrique séparable muni de sa tribu borélienne (E, B(E)).
Soit L la famille des fonctions continues sur f : E — R telles que

Slelg\f(fc)\él et [f(z) - f(y)l <d(z,y),Yz,y € E,

ou d est la métrique sur F. Définissons

dﬁ(Q7 Q/) = sup

feL

/EfdQ—/EfdQ’

1. Montrer que dg est une métrique sur l’ensemble des mesures de probabilités M (E).

2. Montrer qu'une suite de probabilités @), converge étroitement vers une probabilité @ si et
seulement si dz(Qp, Q) — 0 quand n — oo.




