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Les mathématiques sont souvent affaire de classification, et classer, finale-
ment, c’est partitionner et étiqueter. Un groupe sera vu et utilisé comme
une « machine & partitionner » ; effectivement, si ’on comprend qu’une par-
tition d’un ensemble n’est rien d’autre qu’une relation d’équivalence dans
cet ensemble, on comprend alors aussi que la triade réflexif-symétrique-
transitif puisse se traduire par cette autre, neutre-symétrique-associatif,
qui définit la notion de groupe. L’étiquetage, de son coté, sera I’'objet de la
recherche d’invariants.

La notion de groupe liée & la classification et les invariants ne se rencontre
pas qu’en algébre. Pensons par exemple & une courbe paramétrée dans le
plan, disons une application de classe %, v : [0,1] = R?, t = (z(t), y(t)).
Avec un difféomorphisme ¢ : [0,1] — [0,1], on peut reparamétrer ’arc
décrit par «y en considérant : 4 = 7y o ¢. Mais les propriétés intéressantes,
c’est-a-dire géométriques, sont celles qui sont invariantes par changement
de paramétrage : points singuliers, longueur, rayon de courbure. .. Et cela
constitue presque une définition de ce qu’est une propriété géométrique, a
savoir : indépendance & 1’égard du paramétrage.
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