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Corrigé de I’exercice 5 de la feuille de TD no 3

Soient E un ensemble et A, B, C' trois parties de E. Montrer les formules suivantes.

1. AnB)UC =(AUC)N(BUC).

Montrons l'inclusion directe. Soit x € (AN B)UC'. Ceci signifie que z € ANBouz € C.Siz € ANB,
alors x € AC AUCetx € BC BUC,doncx € (AUC)N(BUC). Sixz e C, alorsz € AUC et
x€ BUC doncz € (AUC)N (BUC). Dans tous les cas,ona xz € (AUC)N (BUCQC).

Montrons l'inclusion réciproque. Soit z € (AUC)N(BUC). Alorsz € AUC et z € BUC. Siz € C,
alors x € (ANB)UC. Six ¢ C, alors du fait que x € AUC on déduit que = € A, et du fait que x € BUC
on déduit que x € B finalement x € AN B. Dans les deux cas, ona z € (ANB)UC.

2. Cp(CgA) = A.

On peut procéder par inclusion directe et inclusion réciproque mais la question est tellement simple
qu’un raisonnement par équivalence direct est aussi possible. En effet, comme CgA est ’ensemble des
éléments qui n’appartient pas a A, son complémentaire est ’ensemble des éléments qui appartiennent &
A, c’est-a-dire A.

3. CE(A N B) = (CEA) U (CEB)
Ici encore on peut raisonner par équivalences. Dire que x € Cg(A N B) signifie que x n’appartient pas

a AN B, c’est-a-dire que x n’appartient pas a4 A, ou x n’appartient pas & B. Ceci signifie que z € Cg A ou
x € CgB, cest-a-dire z € (CpA) U (CgB).

4. Cg(AUB) = (CgA) N (CgB).
Dire que = € Cg(A U B) signifie que x n’appartient pas & A U B, c’est-a-dire que x n’appartient ni a
A ni & B. Ceci signifie que = € CpA et x € CgB, c’est-a-dire x € (CgA) N (CgB).



