Université de Rennes Semestre printemps 2024-2025

M1 Maths fondamentales Analyse avancée

Feuille d’exercices n° 0

PREREQUIS

Exercice 1. Soit (F, ) un espace mesuré, w : £ — Ry et f : E — R mesurables, (sg,s1) € R?,
(po,p1) € [1,00]2 et § € [0,1]. On définit (sg,ps) € R x [1, 00] par

1 1-60 0
sp=s0(1—0)+s10, — = +—.
Do Do b1

Montrer que

lo*® Fllzre < Nl fllzzg lw™ £lIZo -

Exercice 2. On note Jy la masse de Dirac en 0 vue comme distribution sur R.
1. Déterminer toutes les distributions u € D'(R) telles que v’ = dy.
2. Déterminer la seule distribution impaire u € D'(R) telle que u’ = .

3. Déterminer la seule distribution u € D'(R) telle que u' = &y dont le support est inclus dans R.

Exercice 3. On choisit la convention suivante des coefficients de Fourier TZ-périodiques : pour une

fonction L}

ive 1 Z-périodique ses coefficients de Fourier T'Z-périodiques sont définis par

- 1 (T o, :
ci(u) = = e 7 Yu(x)dr, JjEZ.
T Jo
Déterminer les coefficients de Fourier Z-périodiques des fonctions suivantes.

1. cos(2m-) 2. sin(8w-) 3. 1+ cos(4m-) + sin(87 -)

4. cos(2m-)? + sin(87 )3 5. cos(27 ) sin(87 -) 6. cos(2m ) sin(27 -)*



