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On composera exclusivement sur cette feuille. Une attention particuliere sera portée a la qualité de la rédac-
tion. Les documents sont interdits ainsi que les appareils électroniques.

Exercice 1 Soit n € N*. On considere la relation = définie sur Z par a = b si et seulement s’il existe k € Z
tel que a — b = kn. Montrer que = est une relation d’équivalence.

Exercice 2 Soitn € N* et m € N.

1. On suppose qu’il existe un entier naturel k strictement plus grand que 1 divisant m et n.

1.a. Montrer qu’il n’existe pas d’entier v tel que n divise vin — 1.

1.b. Montrer qu’il existe un entier naturel v, non nul et strictement plus petit que n, tel que n divise vm.

2. On suppose que m et n sont premiers entre eux. On rappelle qu’il existe alors u,v € Z tels que un+vm = 1
(Bezout). Soit a € Z. Montrer qu’il existe b € Z tel que a — bm soit divisible par n.



