M1 MEEF, Analyse-Probabilités 1 Université de Rennes 1, 2020-2021

Les régles L’épreuve comporte deux parties d’importance égale, I’Analyse et les Probabilités.
Les poids de ces parties sont égaux dans le calcul de la note finale. Pour chaque partie le
baréme qui peut étre indiqué est relatif a la partie. Il est demandé de rédiger sur des
copies différentes les deux parties. Une attention particuliére sera portée a la qualité de
la rédaction.

Lundi 12 octobre 2020, Contrdle continu, Partie Analyse
Durée = 50 minutes. Les documents et la calculatrice ne sont pas autorisés

Traiter au choix quatre exercices parmi les cinq ci-dessous.

Exercice 1. Soit f : R — R définie par f(z) = 2 si z € R et soit a € R. Montrer, en revenant
a la définition de limite d’une fonction, que f admet une limite en a.

Exercice 2. Soit f : R — R continue telle que wl_ig_rloof(x) = xl_l}riloof(l') = +o00. Montrer que
f n’est pas injective. Donner (sans justifier) un exemple d’une telle fonction.

Exercice 3. Soit f :]—1,1]— R continue telle que Ili)n_ll f(z) = Ilgﬂl f(z) = —oo. Montrer que
f n’est pas surjective. Donner (sans justifier) un exemple d’une telle fonction.

Exercice 4. Soient a €]0, +00[ et u = (uy)nen définie par ug = 1 et upy1 = a X u, sin € N.
Etudier, en revenant a la définition de la limite d’une suite, la convergence de .
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Exercice 5. Etudier la convergence de u = (uy,)nen définie par ug = 1 et w1 = u, —
sin € N.



