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Compléments d’analyse
Premier contrdle (1 heure)

Partie A (10 points)

Donner une résolution détaillée de I’une des quatre équations différentielles suivantes :

y" — 6y’ 425y = sin(5x) (1)
y' =2y +y=exp(x)+x ()
Y = 2xy = In(x) exp(x*) (3)
2\/y—y =0avecy>0ety(0)=0 4)

Partie B (10 points)

1. Soit (s,)nen la suite de fonctions définies sur [0, 1] de la fagon suivante : sin € N et x € [0, 1] alors
sn(x) = sin”*(x). Montrer, en revenant a la définition de la convergence uniforme, que (s,),eN tend
uniformément vers la fonction identiquement nulle sur [0, 1].

2. Soit (gx)ren la suite de fonctions définies sur |0, 1] de la facon suivante : si k € N alors g (x) = 2x

lorsque x €]0, %[ et gx(x) = 1 sinon.

a. Montrer que la suite (gx)xeN tend simplement vers la fonction g définie sur |0, 1] par g(x) = 1.

b. Calculer gk(#) sikeN.

c. Montrer, en revenant a la définition de la convergence uniforme, que (g )ren ne tend pas uniformé-
ment vers g.



