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Exercice 1.
(1) Soit A un anneau.

(a) Soit I C A un idéal réel. Montrer que I est un idéal radical.

(b) Soit X un espace topologique et notons A = C°(X) 'anneau des fonctions
continues sur X a valeurs réelles. Montrer qu’un idéal radical de A est réel.

I
(2) Soit R un corps réel clos et I un idéal réel de R[X7, ..., X,]. Montrer que Z(I)
n’est pas vide.
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Exercice 2.
Soit. R un corps réel clos. Notons B ’éclatement de R™ & l'origine, donné par

B={(x1,...,7,),[u1: 1 u,) € R* x P Y(R) :V(i,5), xiu; = zju;}.
(1) Montrer que l'application f : B — P"(R) donnée par

fla,fu)) =[ur oo uy Zx,uz]

est bien définie et injective.
(2) Déterminer l'image de f.

(3) Montrer que f est un isomorphisme birégulier sur son image.
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Exercice 3.

(1) Déterminer le lieu singulier de la courbe plane réelle C' définie par y* — 2% = 0.
Dessiner 'allure de C.

(2) Résoudre les singularités de C. Préciser sl s’agit d’une résolution plongée.
Faire un schéma représentant les diviseurs exceptionnels et transformées strictes.

(3) Méme questions avec la surface ¥ + y* — 2222 = 0 dans R®.
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Exercice 4.
Soit V C R? la variété algébrique réelle définie par 22 + y? 4+ 2* = 22.
(1) Déterminer le lieu singulier de V. Dessiner I'allure de V.
(2) Soit f : R* — R? I’application polynomiale donnée par f(u,v,w) = (vw, vw, w).
2 . —1 BN
Déterminer (V). Mi% it
(3) Déterminer la petssé-eneavant f*(1y) de la fonction constructible 1y.

(4) Déterminer la 4é f(f*(1y)) de la poussée en avant de 1y.

(5) On considere U'intersection A = f~1(V) N {w > 0}. L'ensemble A est-il semi-
algébriquement homéomorphe & un ensemble algébrique réel ?
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