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‘ Questions de cours ‘

1) Donner la définition d’une fonction uniformément continue sur un intervalle I de R.
2) Soit f une fonction continue de [a, b] dans [a,b]. Montrer qu’il existe ¢ dans [a, b] tel que f(c) = c.

3) Soit f : [a,b] — R deux fois dérivable. On suppose que VY € [a,b], f"(x) <0 et que f(a) = f(b) = 0.
Montrer que : V& € [a,b], f(x) > 0.

|Exercice n°1]

6—31’

1) Soit f:R* - R, 2 — A

— — 4+ 3z — 2 ou )\ est une constante réelle.
T T

a) Déterminer A pour que f soit prolongeable par continuité en 0.

b) Montrer que ce prolongement est dérivable en 0 et préciser la valeur de la dérivée en 0.

2) Montrer que I’équation zy’ + (3z + 1)y = 92% — 5 admet une unique solution sur R et la préciser.

Cette solution est-elle de classe C! sur R ?

|Exercice n°2]

Soit f une fonction réelle de classe C? sur R. On considere F' : R — R définie par F'(¢) = 2f(¢) —tf'(¢).

1) Montrer que si f est paire alors F' ’est aussi.

£(t) = f(=1)

2) On suppose a présent F' paire et on pose, pour tout réel ¢ non nul, h(t) = 2

a) Montrer que h est dérivable sur R* et que pour tout ¢ non nul A'(t) = 0.

b) En déduire que f est paire.



