— morphisme quotient B — B/o(T) induit un isomorphisme de A/(Z +Ker(y))

o sur (A)I)[X])/mz.x(T).

Théoréme 48. THEOREMES D’ISOMORPHISME
1. Soit p: A — B un morphisme d’anneaux.

(a) Le morphisme @ induit un isomorphisme de A/ Ker(p) sur anneau Im(yp).
En particulier, si @ est surjectif, ¢ induit un isomorphisme de A/Ker(p)
sur B. De maniére générale, l'anneau quotient A/ Ker(p) est toujours iso-
morphe a un sous-anneau de B.

(b) Supposons ¢ surjectif. Soit J un idéal de B. Alors la composition de ¢ avec
le morphisme quotient B — B/J induit un isomorphimse de A/~ (J)
sur B/J.

(c) Supposons ¢ surjectif. Soit T un idéal de A. Alors la composition de ¢ avec le

sur B/o(T).
2. Soit T un idéal de A. On note nz x: A[X] — (A/I)[X] l'unique morphisme
qui envoie X sur X et qui induit le morphisme A — (A/I)[X] donné par
la composition des fléches naturelle A — AJ/T — (A/I)[X]. Soit J un idéal

de A[X]. Alors la composition du morphisme wz x avec le morphisme quotient
(A/D)[X] = (A/D)[X])/7z,x(T) induit un isomorphisme de A[X]/(ZT - A[X]+ T)
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sur B/J.

(c) Supposons ¢ surjectif. Soit T un idéal de A. Alors la composition de ¢ avec le
morphisme quotient B — B/p(Z) induit un isomorphisme de A/(Z+Ker(y))

sur B/p(ZT).

2. Soit T un idéal de A. On note nz x: A[X] — (A/I)[X] lunique morphisme
qui envoie X sur X et qui induit le morphisme A — (A/T)[X] donné par

la composition des fléches naturelle A — AJ/T — (A/I)[X]. Soit J un idéal
de A[X]. Alors la composition du morphisme mwz x avec le morphisme quotient
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